
Logica intuizionista proposizionale LIp

ax-id

A ⊢ A

ax-⊥

⊥⊢

Γ ⊢ Σ

Γ, Γ′
⊢ Σ

insx
Γ ⊢ Σ

Γ ⊢ Σ, Σ′
indx

Σ, Γ, Θ, Γ′, ∆ ⊢ Σ

Σ, Γ′, Θ, Γ, ∆ ⊢ Σ
scsx

Γ ⊢ Σ, ∆, Θ, ∆′,∇

Γ ⊢ Σ, ∆′, Θ, ∆,∇
scdx

Σ, Γ, Γ, ∆ ⊢ A

Σ, Γ, ∆ ⊢ A
cnsx

Γ ⊢ Σ, ∆, ∆,∇

Γ ⊢ Σ, ∆,∇
cndx

Γ ⊢ A Γ ⊢ B
Γ ⊢ A&B

&−F
Γ, A ⊢ C

Γ, A&B ⊢ C
&re1

Γ, B ⊢ C

Γ, A&B ⊢ C
&re2

Γ, A ⊢ C Γ, B ⊢ C

Γ, A ∨ B ⊢ C
∨−F

Γ ⊢ A
Γ ⊢ A ∨ B

∨re1
Γ ⊢ B

Γ ⊢ A ∨ B
∨re2

Γ, A ⊢ B

Γ ⊢ A → B
→ −F

Γ′ ⊢ A Γ, B ⊢ C

Γ, A → B, Γ′ ⊢ C
→ re

Regole derivate per LIp

ax-id∗

Γ, A, Γ′ ⊢ A

ax-⊥∗

Γ,⊥, Γ′ ⊢ Σ

Γ, A ⊢⊥

Γ ⊢ ¬A
¬−F

Γ′ ⊢ A
Γ,¬A, Γ′ ⊢ C

¬re

¬-axsx1

Γ, A, Γ′,¬A, Γ′′
⊢ C

¬-axsx2

Γ,¬A, Γ′, A, Γ′′
⊢ C

Γ, A, B ⊢ C

Γ, A&B ⊢ C
&−D

Γ, A → B ⊢ A Γ, B ⊢ C

Γ, A → B ⊢ C
→ re

∗
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Logica classica proposizionale LCp

ax-id

A ⊢ A

ax-⊥

⊥⊢

Γ ⊢ Σ

Γ, Γ′
⊢ Σ

insx
Γ ⊢ Σ

Γ ⊢ Σ, Σ′
indx

Σ, Γ, Θ, Γ′, ∆ ⊢ Σ

Σ, Γ′, Θ, Γ, ∆ ⊢ Σ
scsx

Γ ⊢ Σ, ∆, Θ, ∆′,∇

Γ ⊢ Σ, ∆′, Θ, ∆,∇
scdx

Σ, Γ, Γ, ∆ ⊢ ∇

Σ, Γ, ∆ ⊢ ∇
cnsx

Γ ⊢ Σ, ∆, ∆,∇

Γ ⊢ Σ, ∆,∇
cndx

Γ ⊢ A,∇ Γ ⊢ B,∇

Γ ⊢ A&B,∇
&−D

Γ, A ⊢ ∇

Γ, A&B ⊢ ∇
&re1

Γ, B ⊢ ∇

Γ, A&B ⊢ ∇
&re2

Γ, A ⊢ ∇ Γ, B ⊢ ∇

Γ, A ∨ B ⊢ ∇
∨−F

Γ ⊢ A,∇

Γ ⊢ A ∨ B,∇
∨−D1

Γ ⊢ B,∇

Γ ⊢ A ∨ B,∇
∨−D2

Γ, A ⊢ B,∇

Γ ⊢ A → B,∇
→ −D

Γ′ ⊢ A,∇ Γ, B ⊢ ∇

Γ, A → B, Γ′
⊢ ∇

→ −rec

Calcolo classico proposizionale LCabbr
p

ax-id∗

Γ, A, Γ′
⊢ ∆, A, ∆′

ax∗-⊥

Γ,⊥, Γ′
⊢ ∇

Σ, Γ, Θ, Γ′, ∆ ⊢ Σ

Σ, Γ′, Θ, Γ, ∆ ⊢ Σ
scsx

Γ ⊢ Σ, ∆, Θ, ∆′,∇

Γ ⊢ Σ, ∆′, Θ, ∆,∇
scdx

Γ ⊢ A,∇ Γ ⊢ B,∇

Γ ⊢ A&B,∇
&−D

Γ, A, B ⊢ ∇

Γ, A&B ⊢ ∇
&−D

Γ, A ⊢ ∇ Γ, B ⊢ ∇

Γ, A ∨ B ⊢ ∇
∨−F

Γ ⊢ A, B,∇

Γ ⊢ A ∨ B,∇
∨−D

Γ, A ⊢ B,∇

Γ ⊢ A → B,∇
→ −D

Γ ⊢ A,∇ Γ, B ⊢ ∇

Γ, A → B ⊢ ∇
→ −S

2



Regole derivate per LCp

Γ, A ⊢ ∇

Γ ⊢ ¬A,∇
¬−F

Γ ⊢ A,∇

Γ,¬A ⊢ ∇
¬S

¬-axsx1

Γ, A, Γ′,¬A, Γ′′ ⊢ ∇

¬-axsx2

Γ,¬A, Γ′, A, Γ′′ ⊢ ∇

¬-axdx1

Γ ⊢ Σ, A, Σ′,¬A, Σ′′

¬-axdx2

Γ ⊢ Σ,¬A, Σ′, A, Σ′′
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