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Non si dà il caso che Franca sia cugina di Pio.
Pio ha un’unica cugina.
Katia è cugina di Pio.
Se nessuna è cugina di se stessa allora Katia non è Pio e Katia non è Franca.

Si consiglia di usare:
C(x, y) = x è cugina di y.
f = Franca, p = Pio, k = Katia

Per il ramo sx della & destra. Vai sotto. Per il ramo dx della & destra. Vai sotto.
&– D¬C(f, p), ∃xC(x, p)&∀y1∀y2(C(y1, p)&C(y2, p) → y1 = y2), C(k, p),¬∃xC(x, x) ⊢ k ̸= p & k ̸= f
→ – D¬C(f, p), ∃xC(x, p)&∀y1∀y2(C(y1, p)&C(y2, p) → y1 = y2), C(k, p) ⊢ ¬∃xC(x, x) → k ̸= p & k ̸= f

Sviluppo del ramo sinistro della &– D.

ax-id
k = p, C(k, k) ⊢ C(k, k)

∃ – Dv
k = p, C(k, k) ⊢ ∃xC(x, x)

= - S
C(k, p), k = p ⊢ ∃xC(x, x)

¬ - D
C(k, p) ⊢ k ̸= p,∃xC(x, x)

scdx
C(k, p) ⊢ ∃xC(x, x), k ̸= p

¬ - S
C(k, p),¬∃xC(x, x) ⊢ k ̸= p

insx¬C(f, p),∃xC(x, p)&∀y1∀y2(C(y1, p)&C(y2, p) → y1 = y2), C(k, p),¬∃xC(x, x) ⊢ k ̸= p

Sviluppo del ramo destro della &– D.

¬-axsx2
k = f,¬C(k, p), C(k, p) ⊢

= - S¬C(f, p), C(k, p), k = f ⊢
¬ - D¬C(f, p), C(k, p) ⊢ k ̸= f

insx¬C(f, p), ∃xC(x, p)&∀y1∀y2(C(y1, p)&C(y2, p) → y1 = y2), C(k, p),¬∃xC(x, x) ⊢ k ̸= f

Il sequente radice è derivabile, quindi è una tautologia.
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Non si dà il caso che esista uno che ama tutti e soli coloro che non lo amano, e non ama tutti.

Si consiglia di usare:
A(x, y) = x ama y

¬-axdx1
⊢ A(w,w),¬A(w,w)

ax-id
¬A(w,w) ⊢ ¬A(w,w)

→ – S
A(w,w) → ¬A(w,w) ⊢ ¬A(w,w)

ax-id
A(w,w) ⊢ A(w,w)

¬-axsx1
A(w,w),¬A(w,w) ⊢

→ – S
A(w,w), A(w,w) → ¬A(w,w) ⊢

scsx
A(w,w) → ¬A(w,w), A(w,w) ⊢

→ – S
A(w,w) → ¬A(w,w),¬A(w,w) → A(w,w) ⊢

& – S
(A(w,w) → ¬A(w,w))&(¬A(w,w) → A(w,w)) ⊢

∀ – Sv∀y(A(w, y) ↔ ¬A(y, w)) ⊢
insx∀y(A(w, y) ↔ ¬A(y, w)),¬∀y(A(w, y)) ⊢
& – S∀y(A(w, y) ↔ ¬A(y, w))&¬∀y(A(w, y)) ⊢
∃ – S w /∈ V L∃x(∀y(A(x, y) ↔ ¬A(y, x))&¬∀y(A(x, y))) ⊢
¬ - D⊢ ¬(∃x(∀y(A(x, y) ↔ ¬A(y, x))&¬∀y(A(x, y))))

Il sequente radice è derivabile, quindi è una tautologia.
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