Analisi Reale 2015-15 Foglio 3

Continuita e derivabilita di funzioni integrali 2 Novembre 2015

Esercizi piu facili
Esercizio 1 Provare che la funzione f: (0,1) - R

flz) = Ll (y\_/;)Q sin (y L x)dy, z € (0,1),

¢ continua.

Esercizio 2 Studiare continuita e derivabilita della funzione f: R — R

fla) = f Tent) y o Ler

o et —1

Esercizio 3 Sia f : R — R una funzione tale che '* f(t) € L'(R) per ogni z € (—1,1). Sia
¢:(—=1,1) > R la funzione

o(x) = J e f(tydt, —1<x<1,
R
Provare che ¢ & derivabile su (—1,1).
Esercizi piu difficili
Esercizio 4 Sia f € L'(0,1) e definiamo la funzione F : (0,0) — R
1 (!
F@) = | fwe vy, >0
T Jo
i) Provare che F' ¢ continua su (0, o).

ii) Dare condizioni su f sufficienti affinche F' si estenda in modo continuo fino a x = 0.

Esercizio 5 Al variare del parametro a > 0, studiare la derivabilita in x = 0 della funzione

f:[0,1] > R
1 t
f(x):Lwe-Tczdt'

Risp.: a = 2. Caso semplificato: mettere 1 al posto di e’. Event.: integrare per parti.

Esercizio 6 Data f € L'(0, 1), definiamo per ogni n € N la funzione f, : (0,1) - R
L[ nf(y)
n = — d .
fal@) Wfol—i-nQ(y—x)?y

Provare che se f & continua in zg € (0, 1) allora si ha
Jg{)lo fa(zo) = f(20).




