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Compito A

Esercizio 1 È data la funzione

g(x) =


(1 + sin3 x)x

a
se x > 0

(x+1)3

3
+ 2

3
se x ≤ 0

1. Determinare per quali valori del parametro a ∈ R la funzione g è continua in
x0 = 0.

2. Determinare per quali valori del parametro a ∈ R la funzione g è derivabile in
x0 = 0.

Esercizio 2 È data la funzione

f(x) =
x3

|x2 − 1|+ x2

1. Determinare il dominio di f(x).

2. Determinare l’insieme A dei punti di accumulazione del dominio di f e calcolare
limx→x0 f(x) per ogni x0 ∈ A.

3. Determinare gli eventuali asintoti.

4. Determinare l’insieme B dei punti nei quali f risulta derivabile e calcolare f ′(x)
per ogni x ∈ B.

5. Si determinino gli intervalli di monotonia di f(x).

6. Si determinino gli eventuali punti di massimo e/o di minimo relativo (ed asso-
luto).

7. Si determinino gli intervalli nei quali f è convessa e quelli nei quali è concava.

8. Si tracci il grafico di f .

Esercizio 3 1. Scrivere l’enunciato del teorema di derivazione della funzione in-
versa.

2. Dimostrare che la funzione h(x) = x8 − 4x2 + 1 è invertibile in (−∞,−1).

3. Si indichi ancora con h la restrizione della funzione data all’intervallo (−∞,−1).
Si calcoli (h−1)′(1).


