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Esercizio 1.
Siano {Xn}n∈N, {Yn}n∈N, {Zn}n∈N variabili aleatorie congiuntamente indipen-
denti con distribuzione Xn ∼ Yn ∼ Unif(0, 1), Zn ∼ Bern(1

2
) per ogni n ∈ N.

Siano inoltre per ogni n ∈ N:

Wn := min{X1, . . . , Xn}

Tn := max{Y1, . . . , Yn}

Rn :=
n∑

k=1

Wk

Qn :=
n∑

k=1

(1− Zk)

n

Sn :=
1

n

n∑
k=1

ZkWk + (1− Zk)Tk

(a) Studiare la convergenza in distribuzione, probabilità, quasi certa ed in Lp

di {Wn}n∈N.
(b) Studiare la convergenza in distribuzione, probabilità, quasi certa ed in
Lp di {Tn}n∈N.
(c) Calcolare P (Wn > 1

n
).

(d) Dimostrare che: lim infn→∞ E[nWn] > 0.
(e) Quanto vale: limn→∞ E[Rn]?
(f) Studiare la convergenza in distribuzione, in probabilità e quasi certa di
{Qn}n∈N.
(g)* Studiare la convergenza in distribuzione, in probabilità e quasi certa di
{Sn}n∈N.
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