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Esercizio 1. (V. 6 punti.)
Sia (Ω,A, Pθ)θ∈Θ un modello statistico con Θ = (R×R+). Sia (Xn)n∈{1,2,3,4,5}
un campione normale tale che per ogni θ = (µ, σ2), le v.a. Xn abbiano
distribuzione N(µ, σ2). Supponiamo che si realizzi x1 = 103, x2 = 107,
x3 = 109, x4 = 112 e x5 = 119.
(a) Calcolare media campionaria e varianza campionaria.
(b) Determinare un intervallo di confidenza centrato per µ con livello di con-
fidenza γ = 99%
(c) Determinare un intervallo di confidenza sinistro per µ con livello di con-
fidenza γ = 95%
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Esercizio 2. (V. 4 punti.)
Esiste una variabile aleatoria discreta X tale che: E[X] = 1, V AR(X) = 2 e
P (X = −10) = 1

4
? (Se esiste costruire un esempio, se non esiste dimostrare

che non può esistere.)
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Esercizio 3. (V. 4 punti.)
Esiste una variabile aleatoria discreta X tale che: E[X] = 1, V AR(X) = 2
e P (X = −1) = 1

4
? (Se esiste costruire un esempio, se non esiste dimostrare

che non può esistere.)
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Esercizio 4. (V. 5 punti.)
Siano A e B due dadi a sei facce equilibrati. Il dado A contiene i numeri
da 1 a 6, mentre il dado B viene modificato e il valore 1 è sostituito da un
6 (quindi il dado B contiene i numeri dal 2 al 5 una volta e il 6 due volte).
Scegliamo un dado a caso e lo lanciamo. Sia X il risultato del lancio e sia A
(risp. B) l’evento il dado lanciato è il dado A (risp. B).
(a) Calcolare P (X = 6).
(b) Calcolare P (B|X = 6).
(c) Calcolare P (B|X è pari).
(d) Calcolare E[X].
(e) Scegliamo un dado a caso e lo lanciamo 100 volte. Sia Y il numero di
volte che esce il 6. Stiamare la probabilità: P (Y > 30). (Sugg: stimare

separatamente P (Y > 30|A) P (Y > 30|B))
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Esercizio 5. (V. 10 punti.)
Consideriamo tre variabili aleatorie indipendenti X, Y e Z. Supponiamo che
X e Y abbiano distribuzione data da P (X = −1) = P (X = 1) = P (Y =
−1) = P (Y = 1) = 1

2
. Mentre Z sia una v.a. normale di media µ = 2 e

varianza σ2 = 9. Siano infine

S = X + Y W = X · Y T = max{X,Z}

(a) Calcolare le distribuzioni delle v.a. S e W . (Indicare il supporto e la
densità discreta)
(b) Le variabili aleatorie X e S sono indipendenti? (Giustificare la risposta)
(c) Le variabili aleatorie X e W sono indipendenti? (Giustificare la risposta)
(d) Calcolare E[(X + 2S +W )2].
(e) Calcolare la funzione di ripartizione di T . (Utilizzare la notazione Φ(t) =∫ t
−∞

1√
2π
e−
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2 ds)
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