
Equazioni Differenziali 4o test — 2.3.2010

1) (a) Provare che se u è una funzione subarmonica in Ω allora per ogni B(x, r) ⊆ Ω

(i) u(x) ≤
∫

∂B(x,r)

u dσ (proprietà della sottomedia sferica),

(ii) u(x) ≤
∫

B(x,r)

u(y) dy (proprietà di sottomedia sulle palle).

(b) Viceversa, provare che ogni u ∈ C(Ω) con la proprietà di sottomedia sulle palle (ii) è subar-
monica.

2) Siano U ⊂ Rn un aperto limitato, UT = U×]0, T [, ΓT la sua frontiera parabolica, c ∈ C(UT ) e

u ∈ C2(UT \ ΓT ) ∩ C(UT ) soddisfi{
ut −∆u + c(x, t)u ≤ 0 in UT

u ≤ 0 su ΓT ,

Provare che u ≤ 0 in UT .
[Suggerimento: considerare v(x, t) = eλtu(x, t) con λ ∈ R opportuno].


