
Esercizio 77 Sia data la Lagrangiana
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a. Scrivere la trasformata di Legendre.
b. Scrivere la Hamiltoniana associata ad L.
c. Scrivere l’equazione di Hamilton relativa alla coordinata ps.

Svolgimento

a. La trasformata di Legendre si ottiene ricavando

ps = Lṡ = 3mṡ+ 2m�ϕ̇, pϕ = ϕ̇ = 2m�2ϕ̇+ 2m�ṡ,

da cui, invertendo, si ricava che
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b. La Hamiltoniana associata ad L è la funzione
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e si ricava cambiando il segno al potenziale e sostituendo le espressioni di ϕ̇ e ṡ nella funzione.
c. L’equazione di Hamilton relativa alla variabile ps è

ṗs = −Hs = −2ks− k� cos(ϕ)

�

106


