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(1) Sia ϕ : P1 → P1 il morfismo definito estendendo la funzione f : C→ C data
da f(z) = z4 + 8z3.
(a) Si determini div(f).
(b) Si determinino i punti di ramificazione di ϕ con i rispettivi indici di

ramificazione.
(2) Siano Λi = Z⊕Zi e Ti = C/Λi. Sia O ∈ Ti l’origine 0 + Λi. Si consideri la

mappa f : C→ C data da f(z) = (1 + i)z.
(a) Si dimostri che f induce un morfismo ϕ : Ti → Ti.
(b) Si determini il grado di ϕ.
(c) Si determinino tutti i punti P ∈ Ti tali che ϕ(P ) = O.

(3) (a) Si formuli il teorema di Riemann-Roch.
(b) Si dimostri che vale `(D) ≤ degD + 1, se deg(D) ≥ 0.
(c) Si dimostri che deg(D) ≥ g + 1 vale allora `(D) ≥ 2.
(d) Sia C la superficie di Riemann compatta che contiene la curva piana

y2 = x(x− 1)(x− 2)(x− 3)(x− 4).

Si determini g(C).
(e) Sia C come nel punto precedente. Sia P = (1, 0). Si determini `(2P ).
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