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Esercizio 1 (7 punti) Calcolare il seguente integrale indefinito:∫
1

(4x + 1)3/4 − (4x + 1)2/3
dx .

Esercizio 2 (7 punti) Stabilire per quali valori del parametro reale x ∈ R la
seguente serie risulta convergente:
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Esercizio 3 (7 punti) Trovare massimi e minimi relativi della funzione f : R2 → R
definita da

f(x, y) := (ey + 1)
(
x3

3
− x
)

+ (1− y)ey .

(2 punti) Dimostrare che f non ammette né massimo né minimo assoluto su R2.

Esercizio 4 (2 punti) Si enunci il criterio del confronto asintotico per integrali
impropri (sia nel caso “limite finito e non nullo” che nel caso “limite nullo o infinito”).
(2 punti) Stabilire se l’integrale improprio
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dx è convergente o meno.

Esercizio 5 (2 punti) Si enunci la definizione di limite in (x0, y0) per una funzione
f : D → R definita su un dominio D ⊂ R2.
(2 punti) Si enunci il teorema sui limiti nell’origine (0, 0) in coordinate polari.
(2 punti) Dimostrare che la funzione f : R2 → R definita da

f(x, y) :=

{
3x3+y5

x2+y2
se (x, y) 6= (0, 0)

0 se (x, y) = (0, 0)

è continua su tutto R2.
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