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Esercizio 1 Sia A ⊂ R l’insieme A = {x ∈ R : x 6= −2} e si consideri la funzione
f : A→ R

f(x) =
2x+ 1

x+ 2
, x ∈ A.

Usando la definizione ε− δ, provare che la funzione f è continua su A.

Esercizio 2 Usando la definizione ε− δ, provare che la funzione f : C→ C

f(z) =
z2

|z|2 + 1
, z ∈ C,

è continua su tutto C.

Esercizio 3 Sia λ ∈ R un numero reale tale che |λ| < 1, sia b ∈ Rm, m ≥ 1, un punto
fissato e consideriamo la funzione f : Rm → Rm

f(x) = λx+ b, x ∈ Rm.

Per induzione, definiamo la successione (xn)n∈N in Rm nel seguente modo: x0 = 0 e xn+1 =
f(xn) per n ∈ N. Provare che la successione (xn)n∈N converge e calcolarne il limite.

Esercizio 4 Sia X un insieme e sia d la distanza discreta su X. Su R consideriamo la
distanza Euclidea.

1) Descrivere l’insieme di tutte le funzioni continue f : X → R.

2) Sia f : R→ X una funzione continua. Descrivere la funzione f .

Esercizio 5 Sia f : R→ R la funzione definita nel seguente modo:

f(x) =

 0 se x ∈ R \Q,
1

q
se x =

p

q
con p, q ∈ Z, q > 0, coprimi.

Calcolare l’insieme dei punti in cui f è continua (nella distanza standard).


