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Svolgimento degli Esercizi per casa 5 (1 parte)
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cui A(a) & non singolare, si calcoli A(a)™1.

dove a € R. Per quegli a € R per
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Sia A = @’ 1_‘/). Si calcoli AL,
Ricordando che
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Si dica per quali @ € C la matrice A(a) = <a+ s« > ¢ non

a+3t a—1
singolare. Per tali , si trovi Uinversa di A(a).

Ricordando che (i b) & non singolare se e solo se ad — bc # 0 ed in tal

d

a b\ ' 1 d —b
c d)  ad—bc\-c a)’
A(a) & non singolare se e solo se

(a+30) (o — i) — a(a + 3i) = —i(a + 3i) # 0,

caso si ha

ossia se e solo se a # —3i, ed in tal caso si ha:
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Si provi che l'insieme delle matrici simmetriche (complesse) di ordine n &
un sottospazio vettoriale di M,,(C) e che I'insieme delle matrici anti-hermitiane
(complesse) di ordine n non lo &.
Sia Wi = {A € M,(C)|A = A"} Pinsieme delle matrici simmetriche (comp-
lesse) di ordine n.

(1)  Opxn € Wi: OT =0

(i) ABeW, = A+BeW

AcW, = AeM,(C)
= A +Be M, (C)
BeW, = B e M,(C)

= A+B e W

AcW, = A=AT
— (A+B)T=AT+B"=A+B

BeWw, — B=BT



(tii)) aeC,AeW; = aAeW

AcW, = A e M,(C)= aA € M,(C)
= aA el

AcW, = A=A"— (cA)T =aAT =aA

Sia Wy = {A € M,(C)|A" = —A} linsieme delle matrici anti-hermitiane
(complesse) di ordine n.

(Z) Oy xn € Wat OHZOZ—O
(i) ABeW, = A+BeW,

AcWy,= A e M,(C)
= A +B e M, (C)

Be W, = B e M,(C)

AeW,=— AT =_A
— (A+B) =AY tBY=_A+(-B)=—-(A+B)

BeW,=— B =_B

— A+B€W2

(1)) aeC,AeW, N aA € Wy

AcWy,= A e M,(C) = aA € M,(C)
AcW,= A" = —A = (aA)! =aA” =a(-A) = —aA
Non e vero che aA € W5 per ogni scalare o ed ogni A € Ws:

prendendo A # Osi ottiene che

aA = oA — a=a < acR

T
poiche A # O

Quindi se O # A € W3 e a ¢ R (ad esempio se A ¢ la matrice n x n con 1 al
posto (1,n), —1 al posto (n,1) e 0 altrove, ed a = 3) allora aA ¢ Wa.

Dunque W5 non ¢ un sottospazio dello spazio vettoriale M,,(C).




